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บทคัดยอ 
 

 การกําหนดคาจุดใหกราฟ G คือการกําหนดจํานวนเต็มทีไ่มเปนลบใหกับจุดของกราฟโดย
มีเงื่อนไข การกําหนดคาจุดใหกราฟไดรับการเผยแพรเปนครั้งแรกโดยโรซาในชวงป คศ.1960โรซา 
แสดงใหเห็นวาการกําหนดคาจุดแบบพืน้ฐานใหกราฟ  G ซ่ึงมี n เสนทําใหไดวัฏจักร  G-
decomposition ของกราฟ K2n+1 ในขณะทีก่ารกําหนดคาจุดแบบมีเงื่อนไขทําใหไดวัฏจักร G-
decomposition ของกราฟ   K2nx+1  สําหรับทุกจํานวนจริงบวก x ในงานวิทยานิพนธนีไ้ดศึกษาการม ี
อยูของการกําหนดคาจดุแบบโรซาของกราฟคิวบิค พบวาปริซึมคู  บันไดโมเบียสคี่และกราฟคิวบคิ 
เชื่อมโยงสองสวนจนถึง 14  จุดมีการกําหนดคาจุดแบบ  free α เราพบวาปริซึมคี่  บันไดโมเบยีสคู 
และกราฟควิบคิเชื่อมโยงสามสวนจนถึง 10 จุดมีการกําหนดคาจดุแบบ ρ-tripartiteเราแสดงใหเหน็ 
วาทุกๆกราฟควิบิคจนถึง 12 จุดยกเวนกราฟ  2K4และ 3K4มีการกําหนดจุดแบบ graceful และเราได
เสนอการกําหนดจุดแบบใหมสําหรับกราฟยอยสองสวน Gของกราฟ 2Kn+1ซ่ึงมีเสน n เสนและเรา
แสดงใหเห็นวาการกําหนดคาจุดแบบใหมนี้ทําใหไดวัฏจักร G-decomposition ของกราฟ 2Knx+1

สําหรับทุกจํานวนจริงบวก x และเราพบวาทุกๆวงกลมคูที่มีเสนคูสลับมีการกําหนดคาจุดแบบใหม
นี้ 



v

Thesis Title Existence of Rosa-type Labelings of Some Classes

of 3-regular Graphs

Author Miss Wannasiri Wannasit

Degree Doctor of Philosophy (Mathematics)

Thesis Advisory Committee Dr. Sayan Punma Advisor

Prof. Dr. Saad El-Zanati Co-advisor

Prof. Dr. Narong Punnim Co-advisor

Asst. Prof. Dr. Srichan Arworn Co-advisor

ABSTRACT

A labeling of a graph G is an assignment of nonnegative integers to the vertices

of G subject to certain conditions. A hierarchy of graph labelings was introduced

by Rosa in the late 1960s. Rosa showed that certain basic labelings of a graph G

with n edges yielded cyclic G-decompositions of K2n+1 while other stricter label-

ings yielded cyclic G-decomposition of K2nx+1 for all positive inetgers x. Several

other labelings have since been added. In this thesis, we conduct a systemic inves-

tigation of various Rosa-type labelings of cubic graphs. We find free α-labelings of

even prisms, odd Möbius ladders, and of conected cubic bipartite graphs of order

at most 14. We find ρ-tripartite labelings of odd prisms, even Möbius ladders,

and of conected cubic tripartite graphs of order at most 10. We show that every

cubic graph of order at most 12, other than 2K4 and 3K4, is graceful. We also

introduce a new 2-fold labeling for bipartite subgraphs G of K2 n+1 that have size

n and show that such a labeling yields cyclic G-decompositions of K2 nx+1 for ev-

ery positive integer x. We show that all even cycles with alternating double-edges

admit this new labeling.


